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壹●前言 

 

一、研究動機 

 

二年半前學長姐們看了「猩球崛起1」這部電影時，知道了河內塔這個遊戲，我們接續了

這個數學習題的探究。也是機緣巧合，書商剛好送了一個三根柱 5 盤的河內塔遊戲道具到學

校，就這樣讓我們展開了河內塔的探索之旅。我們就在想，那第一個玩河內塔的人，或沒玩

過河內塔的人，怎麼知道自己有走出了最少的步數？如果把可移動的柱子增加，最少的步數

會不會有差別？ 

 

二、研究目的 

 

三根柱 64 盤的遊戲，最少步數是 2
64－1 步，三根柱的解題過程並沒有難倒我們，雖然

我們並沒有真的把 2
64 這個數值算出來，但我們發現了河內塔的一些解題關鍵，這股解題的熱

情，很自然的擴展到多根柱的公式解。 

 

但老師立刻澆了我們一頭冷水，老師說河內塔多根柱是無解的，很多大學教授都建議國

中小科展不要再做河內塔了。而且 Ben Houston & Hassan Masum 在 2004 年發表”Explorations 

in 4-peg Tower of Hanoi”這篇論文2，他們認為四根柱以上的河內塔是百年來無解的。因此，我

們研究目的非常清楚明確，就是要解開這百年來的謎團，推導出簡單好用的多根柱公式。 

 

三、研究方法與架構 

 

河內塔基本架構是有三根柱子，起始柱子上有大小不同的盤子。遊戲規定一次只能拿起

一個盤子，而且小盤一定要放在大盤上。遊戲的最終目標是要把所有的圓盤，都移到最後一

根的終點柱上。我們先找出三根柱的走法與規律，之後再找出四根柱，五根柱，六根柱，多

根柱的規律。研究架構如下： 

 

   

（圖一）：研究架構圖（資料來源：本小組自行繪製） 

 

                                                      
1
《猩球崛起》是 1968 年的美國科幻片《人猿星球》系列的重拍版，2001 年的《決戰猩球》也是《人猿星球》

的重拍版。〈註六〉 
2
 〈Explorations in 4-peg Tower of Hanoi〉，Ben Houston & Hassan Masum，2004。〈註五〉 
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（圖二）三根柱及四根柱每根柱的名稱說明（來源：本小組網路螢幕複製編輯3） 

 

貳●正文 

 

一、三根柱的規律 

 

我們發現要完成河內塔的遊戲，有其規律性。例如要完成5盤的遊戲，必需先在分盤柱上 

完成4盤，要完成4盤，需先完成3盤，要完成2盤，需先完成1盤。當底盤移到終點柱之後，再

重複上述的步驟一次。因此，5盤最少步數是由4盤最少步數乘2再加1；4盤最少步數是3盤最

少步數乘2再加1，3盤最少步數是2盤步數乘2再加1，依此類推。 如圖三所示。 

     

（圖三）三根柱3盤的移動規律，需2*3+1=7步 

（表一）河內塔三根柱的規律（來源：本小組整理） 

三根柱盤數 m 1 2 3 4 5 m 

最少步數 S3(m) 1 3 7 15 31 2
m－1 

規律性 1 1 2*1+1 2*3+1 2*7+1 2*15+1 2* S3(m-1)+1 

步 數 差 

J3(m)＝S3(m)－S3(m－1) 

1 

（2
0） 

2 

（2
1） 

4 

（2
2） 

8 

（2
3） 

16 

（2
4） 

2
m-1

 

規律性 2 1 1+2 1+2+4 1+2+4+8 1+2+4+8+16 


m

x

xJ
1

3 )(  

    由上表可知，三根柱m盤的最少步數表示為S3(m)，而n根柱m盤的最少步數表示為Sn(m)。

而大家熟知的河內塔三根柱 m 盤的最少步數公式是 2
m－1。我們發現了兩個重要的規律，

這兩個規律是我們要推導出四根柱、五根柱及多根柱最少步數的關鍵。 

 

規律1：是利用前盤（m－1盤）最少步數乘2再加1，即：Sn(m)=2*Sn(m－1)+1，就可算出n根

柱m盤的最少步數 Sn(m)。 

規律2：是用所有步數差Jn(m)之和，即：


m

x

n xJ
1

)( ，即可算出n根柱m盤的最少步數。 

                                                      
3
 河內之塔網路遊戲，http://home.educities.edu.tw/oddest/math181.htm 〈註七〉 
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我們發現三根柱的步數差恰好是2的次方數遞增的規律，而且各有1個。基於（規律2）步 

數差重要規律，我們定義n根柱2
x步數差的個數為 Dn( 2

x 
)。對應三根柱而言，2

x步數差的個數

為：D3( 2
 
)＝D3( 4

 
)＝D3( 8

 
)＝D3( 16

 
)＝D3( 2

x 
)＝1 

 

二、四根柱的規律及分盤法 

 

四根柱的河內塔也有其規律性，我們發現最少的步數有明顯的減少，原因為多一根

柱，就可以將圓盤先分配在2根分盤柱上，不同於三根柱只能將圓盤分在1根分盤柱上。

例如要完成3盤的遊戲，就不需要先完成2盤，可以先將2盤分成1盤和1盤，寫成數對（1

盤，1盤）。因為1盤只需1步，所以四根柱的3盤只需S4(3)=2*1+2*1+1=5步（規律1）即

可完成。同理，要完成4盤的遊戲，可以先將3盤分成2盤和1盤，寫成數對（2盤，1盤）。

因為四根柱的2盤需3步，1盤只需1步，最少步數為S4(4) =2*3+2*1+1=9步（規律1）。 

          

（圖四）四根柱有2根分盤柱，可減少很多步數 

而5盤的遊戲，就不需先完成4盤，可以先將4盤分成3盤和1盤，寫成數對（3盤，1盤）。

因為四根柱的3盤需5步，1盤只需1步，所以最少步數為S4(5) =2*5+2*1+1=10+2+1=13步（規

律1），增加的盤數依此類推。 

 

我們發現分盤方式也有其規律，能減少很多步數的試驗。就數對（2盤，1盤）的敘述而

言，前面的2盤是對應於四根柱的最少步數，而後面的1盤是對應於三根柱的最少步數。因為

先完成2盤之後，就少一根柱可分盤，而後面的1盤等同於三根柱的步數。圖示如下： 

                          

（圖五）四根柱分盤的數對意義說明 

由上可知，只要依據上列的分盤「敘述」，我們就可以快速的找出最少步數的分盤規律，

可以大量減少不同分盤方式的步數試驗。我們試著將四根柱1~10盤用上述的分盤「敘述」找

出各盤所對應的最少步數，結果發現了一個簡單易懂的分盤規則，說明於表二。 

四根柱 3 盤 

只需 2*1+2*1+1=5 步 

 

 

      1 步     1 步 

5 步 

四根柱 4 盤 

只需 2*3+2*1+1=9 步 

 

 

      3 步     1 步 

5 步 

2 根分盤柱 

四根柱 4 盤 

先完成 2 盤後，剩三根柱 

 

       少 1 根柱 

 

       3 步 

數對（2 盤，1 盤）的意義 

 

（2 盤，1 盤） 

 

四根柱的盤數   三根柱的盤數 
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（表二）四根柱1~10盤的分盤規律（有2根分盤柱，所以會有2個2步差） 

四根柱盤數 m 1 2 3 

盤數最佳分法 （0 盤，0 盤） （1 盤，0 盤） （1 盤，1 盤） 

分盤說明 不用分盤 只能先分 1 盤 各分 1 盤步數最少 

規律 1 2*0+1 2*1+1 2*1+2*1+1 

最少步數 S4(m) 1 3 5 

步數差 J4(m) 1 2 2 
 

四根柱盤數 m 4 5 6 

盤數最佳分法 （2 盤，1 盤） （3 盤，1 盤） （3 盤，2 盤）   在三根柱增加盤數 

分盤說明 先從四根柱增盤 先從四根柱增盤 
四根柱的 3 盤增為 4 盤時步數差為 4 

三根柱的 1 盤增為 2 盤時步數差為 2 

規律 1 2*3+2*1+1 2*5+2*1+1 2*5+2*3+1 

最少步數 S4(m) 9 13 17 

步數差 J4(m) 4 4 4 
 

四根柱盤數 m 7 8 9 10 

盤數最佳分法 （4 盤，2 盤） （5 盤，2 盤） （6 盤，2 盤） （6 盤，3 盤） 

規律 1 
      9 步 

2*9+2*3+1 

     13 步 

2*13+2*3+1 

      17 步 

2*17+2*3+1 

           7 步 

2*17+2*7+1 

分盤說明 
2 步差用完 
換 J4(m)=4  

先從四根柱增盤 
先從四根柱增盤 先從四根柱增盤 

J4(m)=4 用完 
換 J3(m)=4 

最後在三根柱增盤 

最少步數 S4(m) 25 33 41 49 

步數差 J4(m) 8 8 8 8 

我們依據這樣的推導規律，只要依序填入前盤的最少步數，就能將四根柱64盤每盤的最

少步數整理出來。其中，我們將數對（r 盤，s 盤），簡化為（r，s）。由規律2可知，四根

柱10盤的步數也等於所有步數差之和=1*1+2*2+4*3+8*4=49步。 

 

三、五根柱的規律及最佳分盤法： 

 

五根柱的河內塔也和四根柱一樣有其規律性，因為五根柱有3根分盤柱，需要的步數減少

更多。依據（圖五）四根柱分盤的數對說明方式，也同樣可對應到五根柱。圖示如下： 

                               

（圖六）五根柱7盤的分盤數對意義說明 

因此，數對（4盤，1盤，1盤）的「敘述」為：五根柱的4盤與四根柱的1盤及三根柱

的1盤。最小步數S5(7) =2*7+2*1+2*1+1=19步。依據上述分盤規律，及四根柱分盤的經驗， 

五根柱 7 盤 

完成 4 盤後，剩四根柱，再 1 盤，剩三根柱 

           少 1 根 

                    又少 1 根 

            7 步      1 步 

數對（4 盤，1 盤，1 盤）的意義 

（4 盤，1 盤，1 盤） 

 

五根柱的盤數     三根柱的盤數 

        四根柱的盤數 
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簡單易懂的分盤規則，說明於表三。我們將五根柱1~12盤的步數整理如下，其中我們將

數對（q 盤，r 盤，s盤），簡化為 （q，r，s）。 

（表三）五根柱1~12盤的分盤規律（有3根分盤柱，所以會有3個2步差） 

五根柱盤數 m 1 2 3 4 

盤數最佳分法 (0 盤，0 盤，0 盤) (1 盤，0 盤，0 盤) (1 盤，1 盤，0 盤) (1 盤，1 盤，1 盤) 

規律 1 2*0+1 2*1+1 2*1+2*1+1 2*1+2*1+2*1+1 

最少步數 S5(m) 1 3 5 7 

步數差 J5(m) 1 2 2 2 
 
五根柱盤數 m 5 6 7 8 

盤數最佳分法 （2，1，1） （3，1，1） （4，1，1） （4，2，1） 

規律 1 
     3 步 

2*3+2*1+2*1+1 

     5 步 

2*5+2*1+2*1+1 

      7 步 

2*7+2*1+2*1+1 

      3 步           

2*7+2*3+2*1+1 

分盤說明 
D5(2)=3（3 個） 

先從五根柱增盤 
先從五根柱增盤 先從五根柱增盤 

D4(2)=2（2 個） 

接著從四根柱增盤 

最少步數 S5(m) 11 15 19 23 

步數差 J5(m) 4 4 4 4 
 
五根柱盤數 m 9 10 11 12 

盤數最佳分法 （4，3，1） （4，3，2） （5，3，2） （6，3，2） 

規律 1 
        5 步 

2*7+2*5+2*1+1 

            3 步 

2*7+2*5+2*3+1 

      11 步 

2*11+2*5+2*3+1 

15 步           

2*15+2*5+2*3+1 

分盤說明 從四根柱增盤 
D3(2)=1（1 個） 

最後從三根柱增盤 
J5(m)=2 用完 
換 J5(m)=4 

D5(4)=6（6 個） 
可用到 11~16 盤 

最少步數 S5(m) 27 31 39 47 

步數差 J5(m) 4 4 8 8 

我們依據這樣的推導規律，將五根柱64盤每盤的最少步數整理出來。由規律2可知，五根

柱12盤的步數也等於所有步數差之和=1*1+2*3+4*6+8*2=47步。 

 

四、六根柱的規律及最佳分盤法： 

 

六根柱的河內塔也和五根柱一樣有其規律性，可以將圓盤分配在4根柱上。依據（圖六）

五根柱分盤的數對說明方式，也同樣可對應到六根柱。圖示如下： 

                               
                           （圖七）六根柱分盤的數對意義說明 

我們將六根柱1~15盤的步數整理如表四，其中我們將數對簡化為 （p，q，r，s）。 

六根柱 9 盤 

完成 5 盤後，剩五根柱，再 1 盤，剩四根柱 

                       再 1 盤，剩三根柱 

   少 1 根 

          又少 1 根 再少 1 根 

         9 步    1 步     1 步 

數對（5 盤,1 盤,1 盤,1 盤）的意義 

（5 盤， 1 盤， 1 盤， 1 盤） 

 

六根柱的盤數      

      五根柱的盤數 

四根柱的盤數 

三根柱的盤數   
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（表四）六根柱1~5盤的分盤規律（有4根分盤柱，所以會有4個2步差） 

六根柱盤數 m 1 2 3 4 5 

盤數最佳分法  (1,0,0,0) (1,1,0,0) (1,1,1,0) (1,1,1,1) 

規律 1  2*1+1 2*1+2*1+1 2*1+2*1+2*1+1 2*1+2*1+2*1+2*1+1 

最少步數 S6(m) 1 3 5 7 9 

步數差 J6(m) 1 2 2 2 2 
 

六根柱盤數 m 6 7 8 9 

盤數最佳分法 (2,1,1,1) (3,1,1,1) (4,1,1,1) (5,1,1,1) 

規律 1 2*3+2*1+2*1+2*1+1 2*5+2*1+2*1+2*1+1 2*7+2*1+2*1+2*1+1 2*9+2*1+2*1+2*1+1 

最少步數 S6(m) 13 17 21 25 

步數差 J6(m) 4 4 4 4 
 

六根柱盤數 m 10 11 12 

盤數最佳分法 (5,2,1,1) (5,3,1,1) (5,4,1,1) 

規律 1 2*9+2*3+2*1+2*1+1 2*9+2*5+2*1+2*1+1 2*9+2*7+2*1+2*1+1 

最少步數 S6(m) 29 33 37 

步數差 J6(m) 4 4 4 
 

六根柱盤數 m 13 14 15 

盤數最佳分法 (5,4,2,1) (5,4,3,1) (5,4,3,2) 

規律 1 2*9+2*7+2*3+2*1+1 2*9+2*7+2*5+2*1+1 2*9+2*7+2*5+2*3+1 

最少步數 S6(m) 41 45 49 

步數差 J6(m) 4 4 4 

我們依據這樣的推導規律，將六根柱64盤每盤的最少步數整理出來。由規律2可知，六根

柱15盤的步數也等於所有步數差之和=1*1+2*4+4*10=49步。 

 

參●結論 

 

一、多根柱步數差的規律 

 

我們找出了多根柱的規律，發現每多一盤的步數差，有 2 的次方的規律。我們將 2 的次

方步數差個數分析如下，發現四根柱的 4 步差個數等於三~四根柱的 2 步差個數之和(紅色框)。 

  步數差數 
        

       (個) 
柱  數 

1 
步 
差
個 
數 

2 
步 
差
個 
數 

4 
步 
差 
個 
數 

8 
步 
差
個 
數 

16
步 
差
個 
數 

32
步 
差
個 
數 

64 
步 
差 
個 
數 

128
步 
差 
個 
數 

256
步 
差 
個 
數 

512 
步 
差 
個 
數 

1024 
步 
差 
個 
數 

三根柱 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 

四根柱 1 2  3 4 5 6 7 8 9 10 11 

五根柱 1 3 6 10 15 21  

六根柱 1 4 10 20 35  
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依此類推，五根柱的 8 步差個數等於三~五根柱的 4 步差個數之和（藍色框），我們發現

了步數差個數的規則。例如：D6(16)=D3(8) +D4(8) +D5(8) +D6(8) =1+4+10+20=35 個，如上圖

綠色框所示。算式表示為：Dn( 2
x 

)= 



n

y

x

yD
3

1)2( 。依據上述規則，我們將上表擴充到十根柱，

製成表五。因此，只要依據規律 2 的方法，將 m 盤所有（2 的次方步數差）*（2
x 的步數差個

數）相加起來，就能算出多根柱最少步數的公式。 

 

二、巴斯卡三角形 

 

我們發現，不同柱數的步數差Dn( 2
x 

)個數規律，讓（表五）形成了一個巴斯卡三角形4。

所以我們只要把這個三角形所構成的數值用公式表示出來，就可以解開三根柱以上的公式解。 

   

                     （圖八）表五構成了一個巴斯卡三角形 

我們搜集相關資料，找出了用組合數來表示步數差個數的方法。解題方法說明如下： 

對於 n 根柱而言，我們設定一個 a 值，做為組合數的第一個參數，且令 a=n－3。設定另

一個 2 的次方數 x 值，做為組合數的第二個參數。經過我們的演算，所有巴斯卡三角形的

數值可表示的組合數為： Dn(2
x
)＝

!!

)!(

xa

xa
C xa

a




 （其中x！中文敘述為 x 階層，演算法

則為：3! = 3*2*1，5! = 5*4*3*2*1，但組合數規定0! = 1，所以 1a

aC ， 10 
aC ）。 

例如：六根柱32步差的個數，即D6(32)= D6(2
5
)，可用組合數表示為：

8

3C （a=6－3=3；2
x
=32，

x=5），即D6(32)= 56
123

678

!5!3

!88

3 



C  。同理，八根柱64步差的個數，即D8(64) 

=D8(2
6
)= 462

12345

7891011

!6!5

!1111

5 



C  。 

依據上述的定義，我們將（表五）的所有數值，用組合數表示成（表六）。 

                                                      
4
 巴斯卡三角形的公式解，http://jishus.org/?p=598 〈註八〉 

http://jishus.org/?p=598
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（表六）河內塔巴斯卡三角形的數值表示法 

     步數差數 
       (個) 
柱  數 

1 
步 
差
個
數 
2

0
 

2 
步
差
個
數
2

1
 

4 
步
差
個
數
2

2
 

8 
步
差
個
數
2

3
 

16
步
差
個
數
2

4
 

32
步
差
個
數
2

5
 

64
步
差
個
數
2

6
 

128
步 
差 
個 
數 
2

7
 

256
步 
差 
個 
數 
2

8
 

512 
步 
差 
個 
數 
2

9
 

1024 
步 
差 
個 
數
2

10
 

x 值 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 

三根柱 a=0 
0

0C

1 

1

0C

1 

2

0C

1 

3

0C

1 

4

0C

1 

5

0C

1 

6

0C

1 

7

0C  
1 

8

0C  
1 

9

0C  
1 

10

0C  

1 

四根柱 a=1 
1

1C

1 

2

1C

2 

3

1C

3 

4

1C

4 

5

1C

5 

6

1C

6 

7

1C

7 

8

1C  
8 

9

1C  
9 

10

1C  
10 

11

1C  
11 

五根柱 a=2 
2

2C

1 

3

2C

3 

4

2C

6 

5

2C

10 

6

2C

15 

7

2C

21 

8

2C

28 

9

2C  
36 

10

2C  
45 

11

2C  
55 

12

2C  
66 

六根柱 a=3 
3

3C

1 

4

3C

4 

5

3C

10 

6

3C

20 

7

3C

35 

8

3C

56 

9

3C

84 

10

3C  
120 

11

3C  
165 

12

3C  
220 

13

3C  
286 

七根柱 a=4 
4

4C

1 

5

4C

5 

6

4C

15 

7

4C

35 

8

4C

70 

9

4C

126 

10

4C

210 

11

4C  
330 

12

4C  
495 

13

4C  
715 

14

4C  
1001 

八根柱 a=5 
5

5C

1 

6

5C

6 

7

5C

21 

8

5C

56 

9

5C

126 

10

5C

252 

11

5C

462 

12

5C  
792 

13

5C  
1287 

14

5C  
2002 

15

5C  
3003 

九根柱 a=6 
6

6C

1 

7

6C

7 

8

6C

28 

9

6C

84 

10

6C

210 

11

6C

462 

12

6C

924 

13

6C  
1716 

14

6C  
3003 

15

6C  
5005 

16

6C  
8008 

十根柱 a=7 
7

7C

1 

8

7C

8 

9

7C

36 

10

7C

120 

11

7C

330 

12

7C

792 

13

7C

1716 

14

7C  
3432 

15

7C  
6435 

16

7C  
11440 

17

7C  
19448 

上表說明如下，以十根柱為例，1 步差有 1 個，2 步差有 8 個，4 步差有 36 個，即

D10(4)=36= 9

7C ；8 步差有 120 個，即 D10(8)=120= 10

7C ，，依此類推。因此，十根柱 64 盤所需

的時間=2
0
* 7

7C +2
1
* 8

7C +2
2
* 9

7C +2
3
*19=313 秒（因為 1+8+36+19=64），合計 5 分 13 秒。我們

將三根柱至十根柱 64 盤，所需的時間圖示如下，我們的發現比國內相關研究更容易上手5： 

 

（圖九）三根柱至十根柱64盤的最少步數 

三、多根柱公式（n 3） 

 

接著，我們將多根柱的公式推導如下：若有n根柱（n  3），m個圓盤，所求的最少步

數為 Sn(m)。定義：a=n－3，x為2的次方值，我們需要先算出盤數 m 會落在那個 2
x 的步數

差中。所以要先求出大於等於盤數m的最小 k 值（k = x），然後代入 Sn(m) 的通式解。 

                                                      
5
 〈柱咒毀滅－探討河內塔柱數增加與搬運次數之關係〉，44 屆高中科學展覽，22 頁。〈註二〉 

 〈n 柱河內塔的策略研究與最佳化通式的尋找〉，中華民國第 51 屆中小學科學展覽（國中組）。〈註四〉 
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步驟一：求 k值 

k值公式： 



k

x

xa

aCm
0

，先求大於等於m的最小 k 值。即第 m 盤會落在 2
k 步數差中。 

步驟二：將 k值代入公式解 

最少的步數Sn(m)等於（每個 2
x 的步數差）*（步數差的個數

xa

aC 
）之和，通式解整理為： 

n 柱 m 盤公式：Sn(m)＝ 







 







mCC
k

x

xa

a

kxa

a

k

x

x

00

22   

（其中 











 mC
k

x

xa

a

k

0

2 為超出 m 盤的數值，需要扣除） 

例如：10根柱有150盤，先求出 k 值： 

步驟一：求k值 







kx

x

xC
0

7

7150 ，1501+8+36+120，得k =3，即第150盤落在2
3的步數差中。 

代入公式： 

步驟二：Sn(m)＝ 







 







mCC
k

x

xa

a

kxa

a

k

x

x

00

22  

S10(150)＝ 







 







15022
3

0

7

7

37

7

3

0 x

xx

x

x CC  

            ＝1*1＋2*8＋4*36＋8*120－8*(165－150) 

＝1＋16＋144＋960－120＝1001步 

 

四、結論與貢獻 

 

二年半前學長姐接觸河內塔的偶然，已找出了一個解題的架構，我們接手之後，也傳承

了學長姐的精神，在不斷的努力與推展之下，解開了Ben Houston & Hassan Masum所說的百

年歷史謎團，他們認為四根柱以上的河內塔是無解的。將近三年來的用心研究，我們找出了

多根柱分盤的規律性，所發現的規律1，是解開河內塔多根柱最少步數的基礎核心，簡單易懂。 

河內塔多根柱研究所需面對的最大問題就是分盤方式有太多種，如何找出最佳的分盤

法，就是解開多根柱河內塔的關鍵。我們找出了最少「步數差」的依序分盤方式，很容易就

建構出了一個巴斯卡三角形數列，利用規律2的想法推導出公式。而 2
x 步數差個數的表示法，

xa

a

x

n CD )2( （a＝n－3），更是我們解出多根柱公式的創意發想。我們的貢獻整理如下： 

(一)最基本的演算法解題：我們用土法鍊鋼的方式，找出了一種四根柱的最佳分盤法，這是 

推導多根柱最少步數的核心基礎。沒有繁雜的算式推導與演算，只要具備國二所學的數 

列與級數的觀念就能理解，容易讓初學者實際操作，比國內外相關研究更容易上手。 
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(二)n根柱m盤的通式解：我們找出來的是n柱m盤公式通式解。不同於國內外相關研究，對於 

不同柱數會有對應的柱數公式。且n根柱公式，需先找出 n－1根柱的公式。 

(三)巴斯卡三角形的應用：三角形內的數列，我們應用的方式不同於其他相關研究的「遞迴」

結構，我們改以組合數來表示巴斯卡三角形內的數值。這也是我們的通式解能獨立操作，

沒有要算五根柱公式需先算出四根柱公式，四根柱公式需先算出三根柱公式的問題。這

也是我們的通式解簡潔明白的原因。 

(四)提供多根柱網頁程式：因為我們所推導出的公式簡單好操作，所以很容易用java語法將河

內塔多根柱的公式寫成網頁程式，不需遞迴的反覆計算。可提供相關研究者參考！  

(五)多根柱通式解：n 3，先求出m盤落在那個2
x步數差之k值。（n =3時也可用這公式） 

k值公式： 



k

x

xa

aCm
0

（其中a = n－3）  通式解：Sn(m)＝ 







 







mCC
k

x

xa

a

kxa

a

k

x

x

00

22   
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